
8. चततुरतुर्भुज

प्रशश्नावलली 8.1 

Q1. एक चततुरतुर्भुज कके  ककोण 3 : 5 : 9 :13 कके  अनतुपश्नात ममें हहैं | इस चततुरतुर्भुज कके  सरली ककोण जश्नात ककीजजए |

Solution:

मश्नानश्ना ∠A = 3x,  

          ∠B = 5x,

          ∠C = 9x और

          ∠D = 13x,

∴∠A + ∠B + ∠C + ∠D = 360o 

(ककसली चततुरतुर्भुज कके  चश्नाररों ककोणरों कश्ना यकोग 360
०
 हकोतश्ना हहै )

⇒ 3x + 5x + 9x + 13x = 360o

⇒ 30x = 360o

अत: सरली ककोण

∠A = 3x = 3 × 12o = 36o

∠B = 5x = 5 × 12o = 60o



∠C = 9x = 9 × 12o = 108o

∠D = 13x = 13 × 12o = 156o

Q2. यकदि एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज कके  जवकणर्भु बरश्नाबर हरों, तको दिरश्नार्भुइए कक वह एक आयत हहै |

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

जजसकके  जवकणर्भु AC = BD हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : ABCD एक आयत हहै |

प्रमश्नाण : ΔABD तथश्ना ΔABC ममें

         AD = BC (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना)

         AB = AB (उरयजनष) 

         BD = AC (कदियश्ना हहै)

SSS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

      ΔABD ≅ ΔABC



∴ ∠A = ∠B (By CPCT) …… (1)

चचचूँकक ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

∴ AD || BC और AB एक जतयर्भुक रकेखश्ना हहै | 

अत: ∠A + ∠B = 180o  (अमांत: आसन्न ककोणरों कश्ना यकोग)

  ⇒∠A + ∠A = 180o  ..समलीo (1) सके

  ⇒2∠A = 180o

  ⇒∠A = 90o

(वह समश्नामांतर चततुरतुर्भुज जजसककी एक ककोण समककोण हको आयत कहलश्नातश्ना हहै)

अत: ABCD एक आयत हहै | proved 

Q3. दिरश्नार्भुइए कक यकदि एक चततुरतुर्भुज कके  जवकणर्भु परस्पर समककोण पर समजद्विरश्नाजजत करमें , तको वह एक 
समचततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै।

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक चततुरतुर्भुज हहै |

जजसकके  जवकणर्भु AC तथश्ना BD एक दितुसरके कको बबदितु O

पर समजद्विरश्नाजजत करतके हहैं | जहश्नाचूँ ∠COD = 90o हहै

और AO = CO तथश्ना BO = DO हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : ABCD एक आयत हहै |



प्रमश्नाण : ΔAOB तथश्ना ΔCOD ममें 

                AO = CO (कदियश्ना हहै)

                BO = DO (कदियश्ना हहै)

           ∠AOB = ∠COD (जररश्नार्भुजरमतुख ककोण)

अत: SAS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔAOB ≅ ΔCOD

 ∴ AB = CD (By CPCT) …… (1)

तथश्ना ∠BAO = ∠DCO (एकश्नामांतर ककोण) (By CPCT)

 ∴ AB || CD   ......... (2) (एकश्नामांतर ककोण बरश्नाबर हको तको रकेखश्नाएचूँ समश्नामांतर हकोतली हहै )

समलीo (1) तथश्ना (2) सके

ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

(यकदि ककसली चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्नाओं कश्ना एक यतुग्म बरश्नाबर एवमां समश्नान्तर हको तको वह समश्नान्तर चततुरतुर्भुज 
हकोतश्ना हहै |)

∴ AD = BC ........... (3) (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना बरश्नाबर हकोतली हहै)

अब ΔAOD तथश्ना ΔCOD ममें

       AO = CO (कदियश्ना हहै)

       DO = DO (उरयजनष)



    ∠AOD = ∠COD (90o प्रत्यकेक)

अत: SAS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔAOD ≅ ΔCOD

 ∴ AD = CD (By CPCT) …… (4)

समलीo (1), (3) तथश्ना (4) सके हम पश्नातके हहैं |

AB = BC = CD = AD

अत: ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै | (Proved)

(वह समश्नान्तर चततुरतुर्भुज जजसककी प्रत्यकेक रतुजश्ना बरश्नाबर हको समचततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै |)      

Q4. दिरश्नार्भुइए कक एक वगर्भु कके  जवकणर्भु बरश्नाबर हकोतके हहैं और परस्पर समककोण पर समजद्विरश्नाजजत करतके हहैं 
| 

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक वगर्भु हहै जजसकके  जवकणर्भु AC तथश्ना BD एक

दितुसरके कको बबदितु O पर प्रजतच्छकेदि करतके हहै | 

जसद्ध करनश्ना हहै :

(i) AO = CO तथश्ना BO = DO

(ii) AOB = 90o 

प्रमश्नाण : ΔAOB तथश्ना ΔCOD ममें

             AB = CD (वगर्भु ककी रतुजश्ना) 

       ∠BAO = ∠DCO (एकश्नामांतर ककोण)

       ∠AOB = ∠COD (जररश्नार्भुजरमतुख ककोण)



अत: ASA सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔAOB ≅ ΔCOD

∴ AO = CO तथश्ना BO = DO  (By CPCT)   ........... (1)

पतुन: ΔAOB तथश्ना ΔBOC ममें

             AB = BC (वगर्भु ककी रतुजश्ना) 

            BO = BO (उरयजनष)

            AO = CO  समलीo (1) सके 

अत: SSS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔAOB ≅ ΔBOC

अत: ∠AOB = ∠COB  (By CPCT)   ........... (2)

अब ∠AOB + ∠COB = 180o  (रहैजखक यतुग्म)

 ⇒∠AOB + ∠AOB = 180o  समली0 (2) सके 

 ⇒2∠AOB = 180o 

 ⇒∠AOB = 90o

Proved 

Q5. दिरश्नार्भुइए कक यकदि एक चततुरतुर्भुज कके  जवकणर्भु बरश्नाबर हको और परस्पर समजद्विरश्नाजजत करमें , तको वह एक
वगर्भु हकोतश्ना हहै |

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एकचततुरतुर्भुज हहै जजसममें जवकणर्भु AC = BD हहै और एक

दितुसरके कको बबदितु O पर प्रजतच्छकेदि करतके हहै | जहश्नाचूँ AO = CO तथश्ना BO = DO हहै | 



जसद्ध करनश्ना हहै : ABCD एक वगर्भु हहै | 

प्रमश्नाण : ΔAOB तथश्ना ΔCOD ममें

                AO = CO (कदियश्ना हहै)

                BO = DO (कदियश्ना हहै)

           ∠AOB = ∠COD (जररश्नार्भुजरमतुख ककोण)

अत: SAS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔAOB ≅ ΔCOD

 ∴ AB = CD (By CPCT) …… (1)

तथश्ना ∠BAO = ∠DCO (एकश्नामांतर ककोण) (By CPCT)

 ∴ AB || CD   ......... (2) (एकश्नामांतर ककोण बरश्नाबर हको तको रकेखश्नाएचूँ समश्नामांतर हकोतली हहै )

समलीo (1) तथश्ना (2) सके

ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

(यकदि ककसली चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्नाओं कश्ना एक यतुग्म बरश्नाबर एवमां समश्नान्तर हको तको वह समश्नान्तर चततुरतुर्भुज 
हकोतश्ना हहै |)

∴ AD = BC ........... (3) (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना बरश्नाबर हकोतली हहै)

अब ΔAOD तथश्ना ΔCOD ममें

       AO = CO (कदियश्ना हहै)

       DO = DO (उरयजनष)

    ∠AOD = ∠COD (90o प्रत्यकेक)

अत: SAS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔAOD ≅ ΔCOD

 ∴ AD = CD (By CPCT) …… (4)

समलीo (1), (3) तथश्ना (4) सके हम पश्नातके हहैं |

AB = BC = CD = AD ........... (5) 



अब, ΔABD तथश्ना ΔABC ममें

         AD = BC (वगर्भु ककी सम्मतुख रतुजश्ना)

         AB = AB (उरयजनष) 

         BD = AC (कदियश्ना हहै)

SSS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

      ΔABD ≅ ΔABD

∴ ∠A = ∠B (By CPCT) …… (6)

चचचूँकक ABCD एक वगर्भु हहै |

∴ AD || BC और AB एक जतयर्भुक रकेखश्ना हहै | 

अत: ∠A + ∠B = 180o  (अमांत: आसन्न ककोणरों कश्ना यकोग)

  ⇒∠A + ∠A = 180o  ..समलीo (6) सके

  ⇒2∠A = 180o

  ⇒∠A = 90o     .......... (7) 

समलीo (5) तथश्ना (7) सके स्पष्ट हहै कक 

ABCD एक वगर्भु हहै | Proved 

Q6. समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ABCD कश्ना जवकणर्भु AC ककोण A कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै | दिरश्नार्भुइए कक

(i) यह ∠C कको रली समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

(ii) ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै | 

Solution: 



कदियश्ना हहै : ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै जजसकश्ना 

जवकणर्भु AC ककोण A कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : 

(i) AC, ∠C कको रली समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

(ii) ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै | 

प्रमश्नाण: 

(i) 

ΔABC तथश्ना ΔDAC ममें,

∠BAC = ∠BAC  (कदियश्ना हहै)

     ∠B = ∠D (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख ककोण बरश्नाबर हकोतके हहै )

     AC = AC (उरयजनष) 

अत: ASA सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके 

ΔABC ≅ ΔDAC 

∴ ∠BCA = ∠DCA    (By CPCT) 

अत: जवकणर्भु AC, ∠C कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

(ii)  

पतुन: AB = AD    (By CPCT)   ............................... (1) 

चचचूँकक ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै | 

∴ AB = CD   (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना ) ......(2) 



और 

    BC = AD   (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना ) ......(3) 

समलीकरण (1), (2) तथश्ना (3) सके 

AB = BC = CD = AD 

अत: ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै | (Proved)

Q7. ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै | दिरश्नार्भुइए कक AC ककोणरों A और C दिकोनरों कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै तथश्ना जवकणर्भु 
BD ककोणरों B तथश्ना D दिकोनरों कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै | 

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक समचततुरतुर्भुज चततुरतुर्भुज हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : 

(i) AC, ∠A तथश्ना ∠C कको रली समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

(ii) BD, ∠B तथश्ना ∠D कको रली समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

प्रमश्नाण: 

(i) 

ΔABC तथश्ना ΔADC ममें,

      AB = AD  (समचततुरतुर्भुज ककी रतुजश्नाएचूँ)

     ∠B = ∠D  (समचततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख ककोण बरश्नाबर हकोतके हहै )

     AC = AC (उरयजनष) 

अत: SAS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके 

ΔABC ≅ ΔADC 



∴ ∠BAC = ∠DAC    (By CPCT) ................ (1)

∴ ∠BCA = ∠DCA    (By CPCT)  ................(2) 

समलीo (1) तथश्ना (2) सके 

जवकणर्भु AC, ∠A तथश्ना ∠C कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

इसली प्रकश्नार हम 

(ii) BD, ∠B तथश्ना ∠D कको रली समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै | 

कको रली जसद्ध कर सकतके हहैं | 

Q8.  ABCD एक आयत हहै जजसममें जवकणर्भु AC दिकोनरों ककोण A और C कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै | 
दिरश्नार्भुइए कक:

(i) ABCD एक वगर्भु हहै |

(ii) जवकणर्भु BD दिकोनरों ककोण B और D कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै

Solution: 

कदियश्ना हहै: ABCD एक आयत हहै जजसममें जवकणर्भु AC दिकोनरों ककोण A और C कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै :

(i) ABCD एक वगर्भु हहै |

(ii) जवकणर्भु BD दिकोनरों ककोण B और D कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

प्रमश्नाण: 

(i) चचचूँकक ABCD एक आयत हहै |

∴    AB = CD .................. (1) आयत ककी सम्मतुख रतुजश्ना

और AD = BC .................. (2) आयत ककी सम्मतुख रतुजश्ना



अब, ΔABC तथश्ना ΔACD ममें,

∠BAC = ∠DAC (कदियश्ना हहै ) चचचूँकक AC ककोण A और C कको समजद्विरश्नाजजत करतश्ना हहै |

   AC = AC (उरयजनष)

   ∠B = ∠D (प्रत्यकेक 90o ) आयत कके  ककोण

A.A.S सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔABC ≅ ΔACD

∴ AB = AD ..................... (3) (By CPCT /सवश्नार्वांगसम जत्रिरतुज कके  समांगत रश्नाग)

समलीकरण (1), (2) और (3) सके

AB  = BC = CD = AD

चचचूँकक ABCD एक आयत हहै और इसककी प्रत्यकेक रतुजश्ना बरश्नाबर रली हहै |

अत: ABCD एक वगर्भु हहै | Proved 

(ii) ΔABD तथश्ना ΔCBD ममें,

   AB = BC (वगर्भु ककी रतुजश्ना)

   BD = BD (उरयजनष)

   ∠A = ∠C (प्रत्यकेक 90o ) वगर्भु कके  ककोण

S.A.S सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

ΔABD ≅ ΔCBD

 Δ ∠

Q9. समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ABCD कके  जवकणर्भु BD पर दिको बबदितु P और Q इस प्रकश्नार जस्थत हहैं कक DP = BQ 

हहै। दिरश्नार्भुइए कक



(i) Δ APD ≅ Δ CQB

(ii) AP = CQ

(iii) Δ AQB ≅ Δ CPD

(iv) AQ = CP

(v) APCQ एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै | 

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै और DP = BQ हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : 

(i) Δ APD ≅ Δ CQB

(ii) AP = CQ

(iii) Δ AQB ≅ Δ CPD

(iv) AQ = CP

(v) APCQ एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

प्रणश्नाम : 



(i) Δ APD तथश्ना  Δ CQB ममें

      AD = BC  (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना)

      DP = BQ  (कदियश्ना हहै )

      ∠ADP = ∠CBQ  (एकश्नामांतर अत: ककोण)

अत:  S.A.S सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

∴    Δ APD ≅ Δ CQB

(i) अत: AP = CQ ................... (1) (By CPCT /सवश्नार्वांगसम जत्रिरतुज कके  समांगत रश्नाग)

(iii) Δ AQB तथश्ना Δ CPD ममें

      AB = DC  (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना)

      BQ = DP  (कदियश्ना हहै )

      ∠ABQ = ∠CDP  (एकश्नामांतर अत: ककोण)

अत:  S.A.S सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

∴    Δ AQB ≅ Δ CPD

(iv) अत: AQ = CP ................... (2) (By CPCT /सवश्नार्वांगसम जत्रिरतुज कके  समांगत रश्नाग)

(v) समलीo (1) तथश्ना (2) सके

APCQ एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

Q10. ABCD एक समश्नामांतर चततुरर्भुज हहै तथश्ना AP और CQ

 रलीरर्षों A और C सके जवकणर्भु BD पर क्रमरशः लम्ब हहैं। 

दिरश्नार्भुइए कक

(i) Δ APB ≅ Δ CQD



(ii) AP = CQ

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक समश्नामांतर चततुरर्भुज हहै तथश्ना AP और CQ

 रलीरर्षों A और C सके जवकणर्भु BD पर क्रमरशः लम्ब हहैं।

जसद्ध करनश्ना हहै :

(i) Δ APB ≅ Δ CQD

(ii) AP = CQ

प्रमश्नाण: 

(i) Δ APB तथश्ना  Δ CQD ममें,

      AB = CD (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना)

 ∠ABP = ∠CDQ  (एकश्नामांतर अत: ककोण)

∠APB = ∠CQD  (प्रत्यकेक 90o)  

अत:, ASA सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

      Δ APB ≅ Δ CQD

(ii) इसजलए, AP = CQ (By CPCT /सवश्नार्वांगसम जत्रिरतुज कके  समांगत रश्नाग)

Q11. ΔABC और ΔDEF ममें, AB = DE, AB||DF, BC = EF और BC||EF हहै | रलीरर्षों A, B और C कको
क्रमर: रलीरर्षों D, E और F सके जकोड़श्ना जश्नातश्ना हहै | दिरश्नार्भुइए कक 

(i) चततुरतुर्भुज  ABED एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै।



(ii) चततुरतुर्भुज  BEFC एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै। 

(iii) AD || CF और AD = CF हहै|

(iv चततुरतुर्भुज  ACFD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै।

(v) AC = DF हहै |

(vi) Δ ABC ≅ Δ DEF हहै | 

Solution: 

कदियश्ना हहै : ΔABC और ΔDEF ममें, AB = DE, AB||DF, BC = EF और BC||EF हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै :

(i) चततुरतुर्भुज  ABED एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै। 

(ii) चततुरतुर्भुज  BEFC एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै।

(iii) AD || CF और AD = CF हहै|

(iv चततुरतुर्भुज  ACFD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै।

(v) AC = DF हहै |

(vi) Δ ABC ≅ Δ DEF हहै |

प्रमश्नाण: 

(i) चततुरतुर्भुज  ABED ममें

 AB = DE और AB||DF कदियश्ना  हहै |

∴ चततुरतुर्भुज  ABED एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |



( यकदि ककसली चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्नाओं कश्ना एक यतुग्म बरश्नाबर और समश्नामांतर हको तको वह समश्नामांतर चततुरतुर्भुज 
हकोतश्ना हहै )

अब, चचचूँकक ABED एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

∴ AD = BE और AD|| BE .........(1)

(समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्ना बरश्नाबर और समश्नामांतर हकोतली हहै)

(ii) इसलीप्रकश्नार सके, चततुरतुर्भुज  BEFC ममें  

BC = EF और BC||EF कदियश्ना हहै |

∴चततुरतुर्भुज  BEFC एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

अत: CF = BE और CF||BE ........... (2) (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख)

(iii) समलीo (1) तथश्ना (2) सके

AD || CF और AD = CF हहै|

(चचचूँकक सम्मतुख रतुजश्नाओं कश्ना एक यतुग्म बरश्नाबर और समश्नामांतर हहै)

∴चततुरतुर्भुज  ACFD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै।

इसजलए, AC = DF और AC||DF .......... (3)

(vi) Δ ABC और Δ DEF ममें,

AB = DE (कदियश्ना हहै)

BC = EF (कदियश्ना हहै)

AC = DF (समलीo 3 सके)

S.S.S सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

Δ ABC ≅ Δ DEF Proved

Q12. ABCD एक समलम्ब हहै, जजसममें AB || DC और AD = BC हहै | दिरश्नार्भुइए कक 



(i) ∠ A = ∠ B

(ii) ∠ C = ∠ D

(iii) Δ ABC ≅ Δ BAD

(iv) जवकणर्भु AC = जवकणर्भु BD हहै | 

Solution: 

कदियश्ना हहै : ABCD एक समलम्ब हहै,

जजसममें AB || DC और AD = BC हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : 

(i) ∠ A = ∠ B

(ii) ∠ C = ∠ D

(iii) Δ ABC ≅ Δ BAD

(iv) जवकणर्भु AC = जवकणर्भु BD हहै |

रचनश्ना : AD कके  समश्नामांतर CE बखचश्ना |  

प्रमश्नाण: AB || DC ....................... (1) कदियश्ना हहै |

           AD || CE  ...................... (2) रचनश्ना सके



[चचचूँकक सम्मतुख रतुजश्नाओं कश्ना प्रत्यकेक यतुग्म समश्नामांतर हको तको वको समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै] |]

समलीकरण (1) तथश्ना (2) सके 

AECD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै |

∴ AD = CE .............. (3) [समश्नामांतर चततुरतुर्भुज AECD ककी सम्मतुख रतुजश्ना]  

जबकक, AD = BC ................... (4) कदियश्ना हहै |

समलीo (3) तथश्ना (4) सके

BC = CE

∴ ∠2 = ∠3  ............... (5) (बरश्नाबर रतुजश्नाओं कके  सम्मतुख ककोण ... )

AB || CD कदियश्ना हहै और BC एक जतयर्भुक रकेखश्ना हहै |

∴ ∠2 = ∠5 .............. (6) [अमांत: एकश्नामांतर ककोण]

समलीo (5) तथश्ना (6) सके हममें प्रश्नाप्त हकोतश्ना हहै |

∠3 = ∠5 ................... (7)

अब DBEC ममें,

बजहष्करोंण ∠1 = ∠3 + ∠4

यश्ना           ∠1 = ∠5 + ∠4  समलीo (7) सके

यश्ना           ∠B = ∠ECD ............ (8)

चचचूँकक, AECD एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै | 

∴         ∠A = ∠ECD ............... (9) [समश्नामांतर चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख ककोण]

समलीo (8) और (9) सके

            ∠A = ∠B  .........(10) Proved (i)

(ii) पतुन:, ∠D = ∠E  [समश्नामांतर चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख ककोण]

यश्ना         ∠D = ∠3 ......... (11)

समलीo (7) और (11) सके



      ∠D = ∠5

यश्ना    ∠D = ∠C  proved(ii)

(iii)    Δ ABC और Δ BAD ममें

      AD = BC (कदियश्ना हहै)

       AB = AB (उरयजनष रतुजश्ना')

      ∠A = ∠B समलीo (10) सके

अत: SAS सवश्नार्वांगसमतश्ना जनयम सके

      Δ ABC ≅ Δ BAD

(iv)   जवकणर्भु AC = जवकणर्भु BD (By CPCT /सवश्नार्वांगसम जत्रिरतुज कके  समांगत रश्नाग)

 ✲ ✱ ✰ - The End -✰ ✱ ✲

 

Exercise 8.2 

Q1.  ABCD एक चततुरतुर्भुज हहै जजसममें P, Q, R और S क्रमर: रतुजश्नाओं AB, BC, CD और DA कके  

मध्य-बबदितु हहैं | AC उसकश्ना एक जवकणर्भु हहै | दिरश्नार्भुइए कक 



हल : 

कदियश्ना हहै : ABCD एक चततुरतुर्भुज हहै जजसममें P, Q, R और S क्रमर: रतुजश्नाओं AB, BC, CD और DA कके  मध्य-

बबदितु हहैं |

जसद्ध करनश्ना हहै : 



(यकदि ककसली चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख रतुजश्नाओं कके  एक यतुग्म ममें सके ककोई रली एक यतुग्म बरश्नाबर और समश्नान्तर 
हको तको वको समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै)  .

इसजलए PQRS एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

Q2. ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै और P, Q, R और S क्रमरशः रतुजश्नाओं AB, BC, CD और DA कके  मध्य-

बबदितु हहै। दिरश्नार्भुइए कक चततुरतुर्भुज PQRS एक आयत हहै।



हल :

कदियश्ना हहै : ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै और P, Q, R और S

क्रमरशः रतुजश्नाओं AB, BC, CD और DA कके  मध्य-बबदितु हहै।

जसद्ध करनश्ना हहै : 

PQRS एक आयत हहै |

प्रमश्नाण : जत्रिरतुज ADC ममें

AD तथश्ना CD कश्ना मध्यबबदितु क्रमर: S तथश्ना R हहै | (कदियश्ना हहै )

(यकदि ककसली चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख रतुजश्नाओं कके  एक यतुग्म ममें सके ककोई रली एक यतुग्म बरश्नाबर और समश्नान्तर 
हको तको वको समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै)  .



इसजलए PQRS एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

चचचूँकक ABCD एक समचततुरतुर्भुज हहै |

इसजलए, ∠AOD = 90 ०

यश्ना      ∠MON = 90 ०

(समचततुरतुर्भुज कके  जवकणर्भु एक दितुसरके कको समककोण पर समजद्विरश्नाजजत करतके हहैं !)

अब  SR || AC और SP || BD हहै

तको   SMON रली एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

इसजलए ∠MSN = ∠MON = 90 ० (समश्नामांतर चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख ककोण बरश्नाबर हकोतके हहैं)

यश्ना     ∠PSR = 90 ०

अत: PQRS एक आयत हहै | Proved

Q3. ABCD एक आयत हहै, जजसममें P, Q, R और S क्रमर: रतुजश्नाओं AB, BC, CD और DA कके  मध्य-

बबदितु हहैं | दिरश्नार्भुइए कक चततुरतुर्भुज PQRS एक समचततुरतुर्भुज हहै | 

हल : 

कदियश्ना हहै : ABCD एक आयत हहै, जजसममें P, Q, R और S क्रमर: रतुजश्नाओं AB, BC, CD और DA कके  मध्य-

बबदितु हहैं |

जसद्ध करनश्ना हहै : 

PQRS एक समचततुरतुर्भुज हहै |

रचनश्ना : A कको C सके जमलश्नायश्ना |

प्रमश्नाण : जत्रिरतुज ADC ममें



AD तथश्ना CD कश्ना मध्यबबदितु क्रमर: S तथश्ना R हहै | (कदियश्ना हहै )

अत: मध्य-बबदितु प्रमकेय सके 

(यकदि ककसली चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख रतुजश्नाओं कके  एक यतुग्म ममें सके ककोई रली एक यतुग्म बरश्नाबर और समश्नान्तर 
हको तको वको समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै)  .

इसजलए PQRS एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

अब,      चचचूँकक ABCD एक आयत हहै |      

इसजलए ,  AB || CD  यश्ना  SQ || CD  ...(i)

(क्यरोंकक S तथश्ना Q AD तथश्ना BC कके  मध्य-बबदितु हहै |)

इसलीप्रकश्नार AD || PR  ...... (ii)  



अत: समलीकरण (i) तथश्ना (ii) सके 

DSOR एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

इसजलए, ∠SOR = ∠D  (समश्नान्तर चततुरतुर्भुज कक सम्मतुख रतुजश्ना)

जबकक, ∠D = 90 ०  (आयत कश्ना प्रत्यकेक ककोण)

इसजलए ∠SOR = 90 ०

चचचूँकक PQRS एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै जजसकके  जवकणर्भु समककोण पर प्रजतच्छकेदि करतके हहैं |

अत: PQRS एक समचततुरतुर्भुज हहै |
(वह समश्नामांतर चततुरतुर्भुज जजसकके  जवकणर्भु समककोण पर प्रजतच्छकेदि करतके हहैं समचततुरतुर्भुज कहलश्नातश्ना हहै |)

Q4. ABCD एक समलमांब हहै, जजसममें AB || DC हहै। सश्नाथ हली, BD एक जवकणर्भु हहै और E रतुजश्ना AD कश्ना 
मध्य-बबदितु हहै। E सके हकोकर एक रकेखश्ना AB कके  समश्नामांतर खखींचली गई हहै, जको BC कको F पर प्रजतच्छकेदि करतली 
हहै । दिरश्नार्भुइए कक F रतुजश्ना BC कश्ना मध्य-बबदितु हहै।

हल : 

कदियश्ना हहै : ABCD एक समलमांब हहै, जजसममें AB || DC हहै।

सश्नाथ हली, BD एक जवकणर्भु हहै और E रतुजश्ना AD कश्ना

मध्य-बबदितु हहै। E सके हकोकर एक रकेखश्ना AB कके  समश्नामांतर

खखींचली गई हहै, जको BC कको F पर प्रजतच्छकेदि करतली हहै ।

जसद्ध करनश्ना हहै : CF = BF

रचनश्ना : D कको B सके जमलश्नायश्ना जको EF कको G पर प्रजतच्छकेदि करतश्ना हहै |

प्रमश्नाण : 

DABD ममें,



AB || EF ..... (i) (कदियश्ना हहै)

और E रतुजश्ना AD कश्ना मध्य-बबदितु हहै | 

(ककसली जत्रिरतुज ककी एक रतुजश्ना कके  मध्य-बबदितु सके दिचसरली रतुजश्ना कके  समश्नामांतर बखचली गई रकेखश्ना तलीसरली रतुजश्ना कको 
समजद्विरश्नाजजत करतली हहै)

अत: मध्य-बबदितु प्रमकेय 8.10 सके

इसजलए बबदितु G रतुजश्ना BD कश्ना मध्य-बबदितु हहै | .... (i)

अब   AB || CD   ....... (ii) (कदियश्ना हहै)

समलीकरण (i) तथश्ना (ii) सके

CD || EF और बबदितु G रतुजश्ना BD कश्ना मध्य-बबदितु हहै  [समलीकरण (i) सके]

अत: मध्य-बबदितु प्रमकेय 8.10 सके DBCD ममें

F रतुजश्ना BC कश्ना मध्य-बबदितु हहै |

इसजलए  CF = BF proved

Q5. एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ABCD ममें E और F क्रमर: रतुजश्नाओं AB और CD कके  मध्य-बबदितु हहैं | दिरश्नार्भुइए
कक रकेखश्नाखमांड AF और EC जवकणर्भु BD कको समजत्रिरश्नाजजत करतके हहैं |

हल : 

कदियश्ना हहै : एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज ABCD ममें E और F

क्रमर: रतुजश्नाओं AB और CD कके  मध्य-बबदितु हहैं |

जसद्ध करनश्ना हहै : DP = PQ = QB



प्रमश्नाण : 

DABP ममें,

E रतुजश्ना AB कश्ना मध्य-बबदितु हहै और AF||EC कदियश्ना हहै |

अत: मध्य-बबदितु प्रमकेय 8.10 सके

Q रतुजश्ना PB कश्ना मध्य-बबदितु हहै |

अत: PQ = QB  .......... (i)

(ककसली जत्रिरतुज ककी एक रतुजश्ना कके  मध्य-बबदितु सके दिचसरली रतुजश्ना कके  समश्नामांतर बखचली गई रकेखश्ना तलीसरली रतुजश्ना कको 
समजद्विरश्नाजजत करतली हहै)

अब, DCDQ ममें,

F रतुजश्ना CD कश्ना मध्य-बबदितु हहै और AF||EC कदियश्ना हहै |

अत: मध्य-बबदितु प्रमकेय 8.10 सके

P रतुजश्ना DQ कश्ना मध्य-बबदितु हहै |

इसजलए,  DP = PQ    ........ (ii)

समलीकरण (i) तथश्ना (ii) सके

  DP = PQ = QB    Proved

Q6. दिरश्नार्भुइए कक ककसली चततुरतुर्भुज ककी सम्मतुख रतुजश्नाओं कके  मध्य-बबदितुओं कको जमलश्नानके वश्नालके 
रकेखश्नाखमांड परस्पर समजद्विरश्नाजजत करतके हहैं।

हल :

कदियश्ना हहै : ABCD एक चततुरतुर्भुज हहै जजसकके  रतुजश्नाएचूँ



AB, BC, CD और DA कश्ना मध्य-बबदितु क्रमर:

P, Q, R और S हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : जवकणर्भु PR और SQ एक दितुसरके कको समजद्विरश्नाजजत करतके हहैं |

रचनश्ना : P, Q, R और S कको जमलश्नायश्ना और A कको C सके जमलश्नायश्ना | 

(यकदि ककसली चततुरतुर्भुज कके  सम्मतुख रतुजश्नाओं कके  एक यतुग्म ममें सके ककोई रली एक यतुग्म बरश्नाबर और समश्नान्तर 
हको तको वको समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हकोतश्ना हहै)  .

इसजलए PQRS एक समश्नान्तर चततुरतुर्भुज हहै |

अब चचचूँकक PQRS एक समश्नामांतर चततुरतुर्भुज हहै तको इसकके  जवकणर्भु PR और SQ एक दितुसरके कको समजद्विरश्नाजजत करतके हहैं
|

(समश्नामांतर चततुरतुर्भुज कके  जवकणर्भु एक दितुसरके कको समजद्विरश्नाजजत करतके हहै |) 



Q7. ABC एक जत्रिरतुज हहै जजसकश्ना ककोण C समककोण हहै | कणर्भु AB कके  मध्य-बबदितु M सके हकोकर BC कके  
समश्नामांतर बखचली गई रकेखश्ना AC कको D पर प्रजतच्छकेदि करतली हहै | दिरश्नार्भुइए कक 

हल : 

कदियश्ना हहै : ABC एक जत्रिरतुज हहै जजसकश्ना

ककोण C समककोण हहै | कणर्भु AB कके  मध्य-बबदितु

M सके हकोकर BC कके  समश्नामांतर बखचली गई रकेखश्ना

AC कको D पर प्रजतच्छकेदि करतली हहै |

जसद्ध करनश्ना हहै : 



प्रमश्नाण : (i)  DABC ममें

M रतुजश्ना AB कश्ना मध्य-बबदितु हहै और MD || BC हहै |

अत: मध्य-बबदितु प्रमकेय 8.10 सके

(ककसली जत्रिरतुज ककी एक रतुजश्ना कके  मध्य-बबदितु सके दिचसरली रतुजश्ना कके  समश्नामांतर बखचली गई रकेखश्ना तलीसरली रतुजश्ना कको 
समजद्विरश्नाजजत करतली हहै)

इसजलए, D रतुजश्ना AC कश्ना मध्य-बबदितु हहै |

अत: AD = CD ........ (i)

(ii)  MD || BC कदियश्ना हहै और AC एक जतयर्भुक रकेखश्ना हहै | 




